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УДК 511

УТОЧНЕНИЕ ОДНОЙ ПРЕДЕЛЬНОЙ ТЕОРЕМЫ 
ДЛЯ АДДИТИВНЫХ ФУНКЦИЙ, 
ЗАДАННЫХ НА МНОЖЕСТВЕ ЗНАЧЕНИЙ ПОЛИНОМА 
ОТ НЕКОТОРЫХ ПОСЛЕДОВАТЕЛЬНОСТЕЙЖ. Толеуов, А. С. ФайнлейбРаспределение значений арифметических функций, областью определения которых являются некоторые подмножества натурального ряда, изучалось в работах Г. Халберстама [2], Р. В. Уждавиниса [5, 6], Μ. Б. Барбана [3, 4]. Наиболее общие результаты в этом направлении принадлежат Μ. Б. Барбану, который рассматривал аддитивные функции, заданные на множестве значений полинома от последовательностей, „в среднем" равномерно распределенных по прогрессиям (в частности, на множестве значений полинома от простых чисел).В настоящей заметке мы получим оценки скорости сходимости в интегральной теореме для одного класса аддитивных функций, определенных на множествах такого типа.Пусть d (D) - сильно мультипликативная функция, принимающая целые положительные значения, причем d (D)∣D для всех D,

Пусть, далее ап — последовательность натуральных чисел,
W(x)= 2 1, N(x, D, l)≈ £ 1;

⅛∙'<o>

R(x, β)=max ∣ N(x, D, Γ)-rl(D, l)N(x)∣,
I mod D

К (и) — полином с целыми коэффициентами, A'(απ)≠0, X√0)≠0,
ω(P)= 2 1- ω*(β)= Σ 1∙

I mod D
Λ∙(∕)≡0(D)

I mod D
X,(∕)≡θ(D) 
(∕,d(D))=l
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Теорема 1. Пусть ап — последовательность натуральных чисел, такая, 
что существует α>0, для которого

Λ,(x. О, 0⅞ φC'{oI nPu O≤*'.

∑^∣≈. w≤-s⅝.

n < rtt

где А — сколь угодно большая константа. Тогда, если ψ (т) — веществен

ная сильно аддитивная функция, ψ(p)=o(l), ряд сходится, и

при n≠m p

∣Ψ(h)-Ψ (m)∖>(nm)~a, 

где а — константа, то

N (an≤x, ψ (ЩаЛ)- ∑

' p≤x

ψ (р) ω* (р)
Р

= N(x)F{W) + O
, , )')
ln ш ∙1≡tota Fω / /

равномерно по W, где F(W)—функция распределения, определенная харак
теристической функцией 

zW= ∏ (1 +

Р

eit^

Ф* Ср)

s — число неприводимых множителей полинома К (и),Ptt=( ς M)l%maι∣∣w∣ωw,
\ а/а

In х Р>х
р > ехр b -j—:------

In In х 

b>Q — постоянная.
Доказательству предпошлем несколько лемм.
Лемма 1. (аналог неравенства Турана —Кубилюса). В условиях теоремы

1 имеет место неравенство

∑ I ψ (|К(а„) |)-Л (х) f<ΛΓ(x){B∙(x)+M2(x)},

где
Σ ~⅛r1 - *ω= (Σ

p<ζx p≤x

M(x)= max lψ(z>)∣.
Λα∕a<p≤li,(x) 1 

ω (p)≠0

Постоянная в символе ^зависит от последовательности ап и от полинома 
К (и), но не зависит от функции ψ (и). 

Доказательство приведено в работе [10].
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Лемма 2. Пусть ту означает произведение различных простых дели
телей т, не превосходящих у. Тогда в условиях теоремы 1 при z≥max (k, у) ⅛'>- Σ l-pw"W∏(l-^){∣÷<∙(."s÷)I÷ 

an^x Р^У
∖K(an)ly=k P'k

+ θ{(∖Λzrv(k) ∑ τc(d)R(x, [</, fc])), 
d≤zs

где с — константа.Доказательство получается методом решета А. Сельберга подобно тиму, как это делается в монографии [1] (см. также [4]).
Лемма 3. Имеет место оценка'.

_ ln z∖<^N(x)∙e lo∙κ , с>0.
ojj≤x 

∣X(oλ)∣j,>zДоказательство проводится аналогично доказательству леммы 7.2 работы Μ. Б. Барбана [4].
Лемма 4. (Оценка характеристической функции).
При у ≤ х равномерно по всем вещественным t⅛r ∑w,,(ψ(μc⅛>∣)-∑ ∙⅛⅛⅛).

fln≤x p≤x=*ω+0 (τ⅛)+o ^c^}+0 (⅛⅛+
+ О (| 11. ( X + О (1t1. max; ψ ip) ∣ ω (₽)).

Доказательство. Пусть f (т) = eit⅛(т). Так как f(m) сильно мультипликативна, то∑ Λ∣X(α,)l,)= ∑ ∕(*) ∑ 1 =
βn≤x Λc≤∣AT(x) I α∏≤x

W”, lX(⅛)⅛-t

= ∑ f(k)it(×. y)= ∑ +∑ ;
Λ≤ IК (х) I fc≤z k>z

k∣πyпо лемме 2,∑∕mι-. j∙)-^-w ∑ ≡⅞≡ Π('-j¾i){'+°(<"⅜+
Λ≤z k≤z p≤y
k[πy k∣πy p х k

+ о ((ll>z)' ∑ ω(⅛) 2 τ'(∕)Λ(x, [∕, *])).

Λ≤z ∕≤z,
k∣πy
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Пусть n0 — произведение всех простых чисел p1 для которых ω*(p)=φ*(p) 
(таких р имеется, очевидно, конечное число). Тогда

∏∕ι _ ω⅛P)∖ у /(£)• ω*(AQ 
∖ φ* О) ∕ φ* (£)

p≤y k≤z
P*k k∣π

P≤> 
рхл0

Σ
z 

m ≤ — ∏o m∕"r,
/ Ло

f (m) ω* (m)

=/Ы П (1 -
Р^У 
pxnt

i⅛D∏(1÷
Р^У 
P* "o

∕(p)ω*(p) \
φ*(p)-ω*(p)∕*t^

—c
In — 

До
In у

In z

Γc'e7).-∏(1+⅛⅛r"∙ω)÷o(∙
р^у

Далее,

2 ω(fc) 2 τc(Γ)R(x, И. fc])≤ ∑ R(x, D) ∑ 
k^z Uz* d≤2< ∖l.k∖ = D
k∣πy

≤ ∑R(x,D)∑ ω(fc) 2 τ<≈(∕)≤ ∑ τ*(D)R(x, Z>)≤
D≤z4 k∣D l∣D D≤z*

≤(Σ Σ <p*O>)Λa(^. O)),'2<(jvω∙in8aχ ∑ R(×> P))'l2<
D⅛z* D≤zi D≤zi

< 1n^ , если z≤xα'4.
lir*ιχ

Таким образом,

∑ ∕(*)4(X. y)≈N(x) ∏ (1 ÷4¾p ω*G>)) +
fc≤χα∕∙ Р^У

k∣ny



Уточнение предельной теоремы для оддитивных функций 371По лемме 3, так как ∣∕(fc) = l,Į X ∕ w л (χ< у) Į ≤ 2 lk ^x' =
xa∣*<p≤∖κ(x) I *β∕4<p≤∣ К (х) IAr∕πχ k∕πyIn х

X l<ξN(xje~''°' .α,,≤x
^K(an)∖y>xa∣*Отсюда -5⅛Γ ∑∕(∣*W∣,)= ∏ (>+2^⅞j1 ω*(P)) +

fl∏≤x Р^У

ОШ
A1 — сколь угодно большая константа. Далее, ⅛ Σ ≈>p√ψ(ι⅛>0-∑≡^1-)-

oλ≤x p≤χ

-⅛i Σ pχp<<(ψ(l⅛>l,)-∑ ∙'S⅛⅛>)L⅝≤x p≤y 1≤ 1 у I exp,f Л, ∕ ∣jr(°")1 \ у Ψ0,>ω*⅛)
ζ λγ(x) Δ eχp,z ∖Ψ ^∣Jf(θ,)∣J Z р

an≤X y<p⅛x

an≤× y<p^x

an^x

Так как
<∣<∣{( ∑><p≤x

H∣≤
},'2<

ω*⅛)) г

<6t2 Σ
p>y

eitψ (Р)_1 Ф* О’)
Ψ8(p)ω(p)

Р

ω* (p) — it

+ jlnj, ’
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то отсюда
T⅛ Σ <4>√+(l⅛>0-∑ ±4⅛⅛1).

an≤× p≤x

itv, (р) ω* (р) 1а х

Щ + φ*(p)
Р

- ω* (/>)] • е p +0(еС,а') +

+ о\(ii⅛r) + o 1b⅛)+o (l f∣(v Ψa(p)ω(р)j,∕2∖ i
р>у Р

+ о|Ъ|. max lψ(p)∣ω(p)), k j>>xα∕s 'что и доказывает лемму.Для перехода к оценкам функций распределения мы используем следующее обобщение неравенства Эссеена (см. [7]).
Лемма 5. Пусть F(x) и G (х) — функции распределения, f (t) и g (г) — 

их характеристические функции,

βc(A) = sup (g(*+A)-G(x)}.

Тогда при Т>0
sup∣∙F(x)-G(x)l<βc (γ)+ f I Я<>7?(<) I *•

x о
Лемма 6.

0σ f ⅛(t))dt-
6Доказательство этого неравенства имеется в работе Эссеена [8].Из леммы 4 вытекает, что последовательность функций распределение-

τ⅛r

p≤xпри x→∞ сходится к предельному распределению с характеристической функцией χ (/). Оценка функции концентрации предельного распределения дается следующей леммой.
Лемма 7. Пусть

F(w)=^ ψ(∣^(°-)∣)-∑
' P≤X

тогда
M÷)‰πi⅛W-

где s — число неприводимых множителей К (и).
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Доказательство. Имеем
+ ∞ ψ (р) ω* (р)χ(r)= f e"*dF(W) = ∏ (1+ е"Д;' ∙ω*⅛))∙e^ ” ,

— оо р0r(τ-)<4r,f ∣χ(0∣Λ≤(y f ∣χ(r)∣2 Л)'/2-6 оПоскольку К (0)≠0, равенство ω*(p) = ω (р) имеет место для всех р, за исключением конечного числа. Поэтому iz(')i-ni>+^±"-Mi< ∏ 11 + ^⅛i-ω∙⅛>∣- 
р pa<p≤M

∏∣ 1 e⅛Ψ(P)ω(p) 111 ω(p) II φ*(p)-ω(p) Γ∣ φ*(p) |
pa<p≤,M

« п (>-⅛i)∙ п ! !+■
pβ<p≤Λf pa<p≤MЕсли s — число различных неприводимыхкак известно [9],

∏ ('-⅛Ψs⅛∙
pβ≤p≤Λ∕Поэтому
^f f ∣xWI2<λ^ τιnκM f ∏ θ о pa<p≤M

it (ψ (∏)-ψ (/л)) 
е v z ω (и) ω (т)

пт

eit⅛ <Р) ω (р)
Рмножителей полинома К (м), то,

I И-."*'—и |Jt<
I Р I

1 τ
≤ Tln2*Λf I Σ

О л, mlitM

1 V ω(>ι)ω(m) . /т 1
Tlnts М Δ nm ∣ψ(n)-ψ(m)∣∕

л. m∣πM

= 1 J у c°2 (”) . у
ln25M I Zj nt ^t^ Zj 

π∣nM n, mlrtM
n≠m

1 . f i I у ω (”)ω (”0
^4 ln2jΛf I "r Δ пт

n∙ m∣πMНе ограничивая общности, можно считать а>1. Тогда

1

■»('. ⅛t)}∙

ς →^W.min(1, ς (≡)α→.ω(n)ωw +
n,m∣n^f п, m∣n^f

nm≤Ii∣a

1 v ω(∕ι)ω(m)^ 1 v _ ил . V ω1(A)
+ 21 —≡—≤rζ≡ 21 ω>w+ ∆ —ir-

Л. mlnM кЩм klnM
nm>Tl∣a k<T1∣a k>7^a
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где ω1 (к) = ω ω θτcι°Aa
nm=k∑ ⅛^∙min(l, <⅛)<

I. m∕πλf≤∏('÷⅛0)=^p{-i∙is-'∙s∣-
p≤M ,

∏(1 + ^>)∙.elp{.L.s.h,sIs 

p≤Λf

<to**Mexpj-i.⅛⅞.ta ££ },

если In Tl∕a≤M≤Tl∣a, и

Л / 1 \ 1 , ( 1 1П Т 1 In Т 1
\ Т ) lns М + exp I 2a ’ In М * П In M ∫ * 

Выбирая
,, f lnT∙lnlnlnΓ 1М =eχp I to In in J ∙

получаем нужную оценку.
Доказательство теоремы 1. По лемме 5

1δWs"P w∣jγ∙JVNM
^αn≤x, ψ (∣*(α1,)∣)--∑ φw∕w⅜^)-FW∣⅜gf(∣)+

P≤x / I

+ { I ⅛r Σ exP', (ψ (∣P⅛.>I)- ∑ i≈F1)-zw I
О απ≤x P≤X=ef (y)+∕(D∙

По лемме 4

∕(Γ)^ / +1п { ∕^+l5Jr-+-1Lr)+
О

⅜,⅛) ω⅛>) ∖V2 + maχ I ψ (p) i ω (p) I ; 

Р > p>,*∣∙ >
÷H(∑

р>у
i) η 
w 
о о

∑Lpβ(ψ(∣⅛)l)-∑≡^))-
α∏≤x ∖ Р^х I

ψ (р) ω* (р)

1 £ +
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p≤xПолагая η = y , найдем:дМ«(™Пп-г)’+1пГ-{ e~' 'ay + i⅛→7⅛ }+ + Γ∙∣(2 + max ∣ψ(p)∣∙ω(p) }.
р>у Р>хДоказательство завершается выбором y = exp a ci^1 * χ , учесть, что I ψ (p) I >p~a, так что р (x) >exp | — Jgf∏in*x } 

а>\.Следствие. Пусть φ(m) = w J~Į (1— j) - функция 
P∣m и К (и) — те же, что в предыдущей теореме, тоЛЧ*Г ∑

an^x
φ(∖K{aπ)↑)<∖K(an)∖ Wравномерно по W. Например,

Т= .1_ , если
1∕p(x)для некоторого

Эйлера. Если а,

∖=Φ(JV)+O (____ <lnln*)L-∖'+ Ulnxlnlnlnx)’/ (*)
_1— У ∖=φ(w} + o( (ln!D?)4__ )-(χ) Zl ψ{∣ψ)-i-u ∖(lnχ.lnlnlaχyJ∙

Φ(8ps-l)<8p∙-l) И'Оценка остаточного члена в (*) не может быть существенно улучшена. Имеет местоТеорема 2. Если ап и К (и) — те же, что в теореме 1, причем ω*(p)< <φ*(p) для всех р, то

T∣⅛Γ Σ 1-φH = ω((⅛)∙
Ф ( I К (aπ) I )< i К (ая) I WСначала докажем лемму.Лемма 8. ∏ри y→∞∕""^>=iG∏('-¾⅛)(1√Γ('÷o(⅛))∙ 

где с — постоянная Эйлера.Доказательство. Очевидно,
1 о

f W>dΦ(W)= f e^dΦ(e*)~ ∏ (1+ *ζζ~'
О — оо р

ω* (/>)).
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где ψ(p)=ln ^1=]∏ (1-j). Пусть при p>p0 ω* (p)<φ* (р). Тогда⅛Π('÷=⅞⅞i-∙ω)-⅛ ∏ ÷*ΓL
P>Pβ p9<p⅛y р>уb-Π(>÷¾h<∑M1÷wi<
Р>У Р>У- ∑) ∙-s≡ -⅛>+° ⅛)!< ∑

Р>У Р>УΣ pa lnj∕ ’- п -ь ∏ (1-^)÷b∙ ∏ ('÷⅛S⅛l⅛h 
p9<p^y Pa<P≤y Pa<P^y1 ∏ ∕1 l e>Ψ∞ω*(p) ∖ . V *уф(р) V 1 ∕ι 1 \у ln П (1+φ<⅛)-ω>⅛))^ Σ —= Σ H1-FM
Po<P⅛y Po<P≤y Po<P≤y≤πW∙⅛-∙(1-⅛H⅛'-так как

Отсюда(»m-nfu*!..«) ∏ (ι-≤⅞I)(∙÷o(⅛)). о P≤Po Pa<P^yНо так как ψ (р) <0, то при p<pQt y→+ ∞∏ ('÷¾l "•«)= ∏ (1~^)(1÷0<--4P≤Po P≤P∙так что
/ ^dΦ{w)≈ П (1-£$) (1 + 0 (⅛))∙о P⅛yНаконец,In

Отсюда и вытекает утверждение леммы.Доказательство теоремы 2. ПоложимН(у) = f WydΦ(W), и рассмот- ö рим разность 1—Φ(Ψ), когда Wr→l-0.i w iЯ(у) = [ WdΦ(W)= f + f ∙≤W>Φ(W,)+l-Φ(Hr)≤О 0 №≤0O∙+1-Φ(H')∙, l-Φ(W)≥H(y)-W>.
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Полагая здесь
2s 1 l 1 

У = τ≡w n n ι-w ’найдем:
1-Φ(0λ)> (-Xr при W → 1 - О,

где c1>0, согласно лемме 8. Далее,1______!_
N{x)

1______!—
ΛΓ(X)

если
"λ>1-W)T'

Σ
an^x 

v{∖K(an)∖)-½∖K(an)∖W

1=0,

1
так как

9 (m) < 1 _ 1 
m ''' ~,mТаким образом, πP∙1 1-∣⅛∏<wz<1-τ⅛j7

1__
N (х)

∖ln i-iv)что и доказывает теорему.Пример.
≡7∣⅛j- Σ 1-φ<wr> I=ω (-⅛)

φ (8pa-1) <(8p*- 1) W(φ* (р) =φ (р); ω* (2) =0<φ* (2) = 1; ω* (3) = 1 <φ* (3) =2; при р>3ω* (p)≤ω (р) ≤ 3 < p -1 =φ (p)=φ* (p)j .
Замечание. Теорема 1 была доказана в предположении К (0)≠0, которое использовалось только при оценке функции концентрации (при pψ-K(0), ω* O) = ω (р), и

П ('-?> ∏ (1-j⅛iH<t⅛.
pt<pζM pl<pζMЭто предположение, очевидно, можно заменить другими; например, если X(0)=0, то достаточно потребовать сходимости ряда

∑ г-
р. d(p)=pесли же X(0)=0 и d(p)=p для всех р (как в случае, когда ап — простые числа), то ω*(p) = ω (p) — 1 ив остатке теоремы 1 нужно заменить s на 5—1; с теми же поправками справедлива и теорема 2.

10. Lietuvos matematikos rinkinys, XI 2
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Примеры, (j=3)

⅛ Σ ∙=W)÷°(√⅞⅛⅛
P≤x 

φ (8p*-p)<(8p*-p)W

s^∣-⅛ Σ l~φw∖=ii(ι^y

φ (8p*-p)<(8p*-p) IV

1 2 1°φW÷o(lhX,y) =
n≤x

Ф (8л4—л) < (8л4—л) IV

sup∣l ∑ 1-φw∣=ω(-L-).
n≤x 

Ф (8л4—л) < (8л*—л) W

(Функции Ф (Wr) в первом и втором примерах, конечно, различны.)
Приведенные примеры показывают, что равномерная оценка остаточного 

члена в предельной теореме для функции Эйлера на множестве значений по
линома от ап близка к окончательной. Однако, как показывает следующая 
теорема, для „большинства" точек W в интервале [0, 1] остаточный член оце
нивается значительно лучше.

Теорема 3. Пусть последовательность удовлетворяет условиям тео
ремы 1. Пусть, далее,

φ'W=Λ⅛ Σ 11 <*,W=j≡Φ>W
aπ≤x x^*°0

Ф ( i К {an) I )<1 К (aft) I W

(существование предельного распределения обеспечивается теоремой 1)~ 
Тогда

f {φxW')-Φ(W^ dW^^g-χ ,
о

где В — сколь угодно большая константа.
Доказательство. Положим

По лемме 4‰(')-x(')+0 (y⅛7)÷o (τ⅛)+0 ++ о (l<l∙(∑ jr)'z2) + o(∣'∣∙^-α'2)+o(∣'∣ ∑ p∙)=
' p>y р>Х

=χω+ о (7ι7)+° (⅛)+о (e~c^)+o (J^).
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Так как

f
ТО

Xχ(Q-x(O = 
-it

— αo

[φ,(e"')-Φ(e"')) eu*'~dW,

+ ∞
f (φχ(e"')-Φ(e"'))2 dW=

— ∞

о
f ^Φx(e,y)-Φ(e,v)'j2 dW=

= ∕ (φ,W-ΦW)2 f I ^'∖ *(>) Γ dt< ∕ + ∫ + У ’
О — ∞ 0 ηη/I Xχ(0~1

t
∣*(<⅛)l ∖∖

φ(!JtWl)∕ ''

∣X(⅞)I W 2η 
<p(∣K(<⅛)∣) ) '' nM≤T λ⅛ Σ (ln

⅛≤x ∖
Σ (b

an≤x ∖

I J⅜r(gw) I 
φ(l K{an) ∣)-∑ ^m(ι-⅛Γ7÷2√∑

p≤x ' 'p≤x '^η{ ∑ to* (l-l)^1+maxln (l-±)^1 j<ζη.
Так как оценки равномерны по х, то

į I X(±1L Į’ л<7)
О

и

f I ьй-х») I* л<2 ∫ I хЦМ ∣*λ+2 j I х(£Ь1 (2Л<Ч.
6 0 0

Далее,

/ ‰ω-xω
t

1 
у* lna у

1___
lnaj,x

—с
+ е

In х 
ln у

Полагая η = ψ, найдем:

i 1
f {φ,(W)-Φ(W)f <W≤ f [φx(H')-Φ(W)}2 
о о

10*
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Если
то

1 _ in х
f (φx(PK)-Φ(PT))2

Взяв y=e^ lnx, завершаем доказательство. Пример. Если а„ — простые числа, то
1( (φχ(0,)-ΦW)2 <Mλ<⅛о 1 1пл х

где А — сколь угодно большая константа.Отсюда по обычной схеме неравенства Чебышева получаем
Следствие.mesE (θ≤lK≤l, ∖Φx(W)-Φ(W) ∣ > -j^) = o (1),

если an=p,,, с любым фиксированным В.Таким образом, хотя оценка теоремы 1 в случае ψ (и) =ln „глобально" почти неулучшаема, однако для большинства значений FF∈[O, 1] Φx(Ψ) сходится к Ф (IF) значительно быстрее.Из теоремы 3 следует также
Теорема 4. Пусть выполнены условия предыдущей теоремы, F (х) 

удовлетворяет условию Липшица на [0,1]. ТогдаĮ V f ∕φ(∣X(α,)l)∖ / 1 \
N(x) 21 F ( ∣X(αn)l ) Ср + О lln≡xΛan≤x \ ,Доказательство. Имеем:

1
N(x)

Σ f(⅛⅛Sr1)-c'∣=l∕ fw<∕(φ.w-φw)∣= βn≤x x ' 0
1 1
f (φ{W)-Φx(W)'j dF(W) ∣≤ f ∣Φ(IP)-Φx(IP)∣∙∣rf.F(W')∣< о о<∫ ∣Φ(l∏-Φx(lF) dr*(f ∣Φ(H,)-ΦχWla^)1'2<1⅛√∙о о

Ташкентский Государственный университет им. В. И. Ленина Поступило в редакцию5.1.1970
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RIBINĖS TEOREMOS ADITYVINĖMS FUNKCIJOMS POLINOMO REIKŠMIŲ AIBĖJE 
PATIKSLINIMASŽ. Toleuovas, A. Fainleibas
(Reziumė)Pateikiamas integralinės teoremos liekamojo nario tolygus įvertinimas adityvinių funkcijų vienai klasei, kai argumentas'prabėga reikšmes polinomo, definuoto skaičių sekoje, kuri tam tikra prasme tolygiai pasiskirsčiusi „beveik visų“ modulių liekanų klasėse.Iš gauto rezultato matyti, kad jei φ (m) — Oderio funkcija, K (u) — polinomas su sveikais koeficientais, K(p)≠Q (p — pirminis skaičius), K(0)≠0, s — skirtingų neskaidžiųjų K (u) dau- giklių skaičius, tai

⅛ n(p^c> φ(ι*⅛)∣)<H'∣χωι)=φrw+o ((toχn⅛⅛⅛) tolygiai pagal W, irSS?I ⅛ λγ('s≡x∙ φ(∣*(p)∣)<"'∣*α>)∣)-φ*<*')∣=ω ((i⅛)>
kur Φjf (Wλ) — pasiskirstymo funkcija.
THE MAKING PRECISE OF A LIMITING THEOREM FOR ADDITIVE FUNCTIONS, 
DEFINED ON THE SET OF VALUES OF POLYMOMIAL FROM CERTAIN SEQUENCESG. Toleuov, A. Fainleib
(Summary)A uniform estimation of remainder term in the integral theorem is proved for a class of additive functions, when the argument takes all values from polymonial in the numbers of sequence, uniformly distributed in the rest classes for „almost all“ modules. From the obtained results follow, for example, what if φ (n) is Euler’s function, К (и) is a polynomial with whole coefficients,
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K(p)≠O (р denote prime numbers), X^(0)≠0, s denote number of different irreducible factors 
of К (и), then

⅛∙ φ(∣*(p)∣)<*'∣*ω∣)=<⅛w+o (^⅛)

uniformly from W and

s“p I S⅛ λγG,≤*∙ φ(!*(∕>)∣)<",∣k⅛)∣)-<⅛w ∣=Ω ((j⅛τ)>

where Φr (fΓ) is distribution function.


