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НЕКОТОРЫЕ СВОЙСТВА УСТОЙЧИВЫХ СЛУЧАЙНЫХ 
ПРОЦЕССОВН. КАЛИНАУСКАЙТЕПусть имеется устойчивый процесс, т. е. однородный случайный процесс {ξ (z), 0<∕<oo} с независимыми приращениями ξ(∕)-ξ(s), (0≤1y≤ ≤∕<oo), характеристическая функция которого имеет вид/(и, ξ(f)-ξ(s)j = exp{ -(Z-5)∣MΓ[l+fβγ^-tg-^ α]}, (1)где постоянные a и β такие, что 0<a<2, a≠l, —l≤β≤l.А. Я. Хинчин рассматривал верхние и нижние функции устойчивого случайного процесса в том случае, когда плотность устойчивого закона (1) 

р (х, a, β) убывает как —J∣a при x→ ± ∞t т. е. в случае — 1 < β< 1 (см. 2). Приведем результаты А. Я. Хинчина. Через g (t) обозначим l положительную неубывающую функцию.
1. Пусть при r→0 монотонно g(z)→O и t a g (t)→+ ∞ . Тогда для того, чтобы вероятность выполнения неравенства ∣ ξ (t) ∣ ≤ g (t) для всех z∈(0, τ) стремилась к 1 при τ→0, необходимо и достаточно, чтобы
2. Пусть при t→∞ монотонно t a g(t)→∞. Тогда для того, чтобы вероятность выполнения неравенства | ξ (t) ∣ ≤g (t) для всех t>τ стремилась к 1 при τ→oo, необходимо и достаточно, чтобы
В. Феллер (см. 4) показал, что соответствующий критерий имеет место и в случае сумм независимых случайных величин, имеющих конечную дисперсию. Т. Сирао (см. 6) обобщил результат В. Феллера на случай однородных случайных процессов с независимыми приращениями и с конечной дисперсией. Мириам Липшутц (см. 5) получила некоторые критерии для положительных независимых одинаково распределенных случайных величин.Таким образом, отсутствует критерий для верхних и нижних функций как в интегральной, так и в локальной постановке вопроса, для устойчивых процессов в случае l<a<2, β= — 1 и 0<a∙<∙l, β=l, т. е., когда плотность приращения имеет показательный порядок убывания.
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Заполнению этих пробелов и посвящается наша заметка.
Теорема 1. Пусть имеется устойчивый процесс с характеристической 

функцией (1) и с l<α<2, β=-l, и ψ(r) монотонно возрастающая поло
жительная функция. Тогда:

_1_а) с вероятностью 1 множество { t: ξ (t) > ta ψ(y)∣ тогда и только 
тогда ограничено, когда

00 « аΛ(Ψ) = ∫ yψ2,-', • (0 exp[-B'(a) ψ-, (/)]<*< оо;
О* ιб) с вероятностью 1 множествор: ξ(t)>t* ψ (у), 0< t≤ 11 отделено 

от нуля (т. е. замыкание этого множества не содержит нуля), если инте
грал

1 ψ2(a-l) g4(ψ) = ∫ ---------- — exP[-В' («) ψiτ^l (у) ]<*< ∞
О

и неотделено, если I2 (φ) = оо.
Теорема 2. Пусть имеется устойчивый процесс с параметрами 0<a< 1, β=l и φ(r) монотонно убывающая положительная функция. Тогда:

2а) с вероятностью 1 множество {t: ξ (t) < za φ (t) } ограничено или не
ограничен) в зависимости от сходимости или расходимости интеграла∞ а а4(ψ)' = f yφa-1(t)exp[-B(a)φβ-,(r)]⅛

1
_1_б) с вероятностью 1 множество { t: ξ (t) < t* φ (у j, 0 < t < 1 } отделено 

или неотделено от нуля в зависимости от сходимости или расходимости 
интеграла

1 a g
h (?) = f -γ φ"^ ‘ ( у ) “P [ - В (a) φ*^1 ( у) ] • Л.
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KAI KURIOS ATSITIKTINIŲ STABILIŲ PROCESŲ SAVYBĖS

N. KALINAUSKAITĖ

(Reziumė)

Straipsnyje pateikiami kriterijai atsitiktinių stabilių procesų viršutinėms, ir apatinėms 
funkcijoms.

ON SOME PROPERTIES OF THE STABLE STOCHASTIC PROCESSES

N. KALINAUSKAITĖ

(Summary)

The paper presents the upper bounds for stable process with parameters 1 < α < 2, β = — 1 
ιnd lower bounds for process with 0<a<l, β=l.




