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К СТАТЬЕ „НЕКОТОРЫЕ ЗАДАЧИ ИНТЕРПОЛЯЦИИ
В КЛАССЕ Hs ПРИ S<1“В. КАБАЙЛА

В статье автора [1], при исследовании частного примера интерполяции 
в классе Hs, δ < 1,—рассматривались функции f (z) с наименьшей нор
мой в классе Hδ, интерполирующие в кратной точке λ1 = λ2 = 0 значения 
∕(0) = l, f (0) = с>0, — была допущена ошибка. В настоящей заметке эта 
ошибка исправляется, при чем показывается, что допущенная ошибка не 
повлияла на результат исследования задачи. Полная формулировка задачи, 
обозначения и нумерация формул оставлены те же, как в [1].

В [1] указано, что искомая минимальная интерполирующая функция 
(т. е. интерполирующая функция с наименьшей нормой) в рассматриваемом 
случае имеет или вид

2_

∕(z)≡∕1(z, c)=Λ-^⅛(l-δz)β, ∣α∣<l, (6)

ИЛИ вид
2_

∕(z)≡∕2(z, c)=B(l-βz)δ. ∣β∣∙≤l, (7)

при чем из условий ∕(0)=l, ∕'(0) = c получаются два значения для a в (6) 
(в дальнейшем обозначены a и а*), одно значение параметра β и соответству
ющие значения А и В. Нормы функций ∕1 и /2 выражаются равенствами: 

I∣∕1(z, c)∣∣^ = (-a)~,(l + a*)t 

∣∣Λ*(z. с)||’ =( —a*)^δ(l+a*2),
Н8

8
∣∣∕2(z, с) ||я = l + β2, (а» а* и β-отрицательны).

У 2__§ 2
—&— < с < у , существуют две интерполирующие 

функции вида (6), именно ∕1(z, с) и (z, с), и одна функция вида (7). 
В статье [1] ошибочно утверждается, что норма ∣∣∕1 |1я8 — монотонно убывает 
при возрастании с (в действительности, она монотонно возрастает). Так 

как в случае c = tl^∣ 2~δ функция ∕2(z, с) является минимальной, а в 
2

случае с = у функция ∕1(z, с) является единственной минимальной, то из
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соображений непрерывности норм (как функций от с) следует, что найдется 
У 2_ § 2

—δ— ≤ с < у, для которых ∣∣∕1 (z, с) ||я8 = 
= ∣∣∕2 (z, c)∣∣h8, т. е. для которых существуют две минимальные интерполи
рующие функции. Однако единственность такого значения с, при котором 
∣∣∕1 (z, с) ∣∣h8 = ∣∣∕2 (z, c)∣∣h8, теперь непосредственно не следует из непрерыв
ности норм.

Покажем, что существует только, одно значение с с упомянутым свой
ством. Для этой цели заметим, что а, а* и β выражается через с (см. [1]):а = (Ю)(11)(12)
Введем параметр t:

Тогда

и

соответст-

-β = -i-]∕δ(2-δ) (/+-L) ,λ η ∕ 2-δ 2при чем когда с меняется от 2 I/ —&— до -у , то t меняется1 1/ 2—δвенно в интервале от 1 до I/ —— .
Оценим разность норм:

WV⅛-≡,'V>>⅛÷⅛H⅛+-S-)]-i—— — (* 1—— — Г= δ 2(2 —δ)2 • / (л8-1 —x1~8)Λc = δ 2(2-δ)2 ∕ (x8-1-x1-s)(l-ηij)<i⅛<0,
t

если 1 < r≤ ^Iz∕-• Следовательно функция ∕1*(z, с) не является мини- 

У-2—δ^^ 2—£— < С ≤ у .
Теперь сравним ∣∣∕11⅛ и ∣∣∕2∣⅛

ll<H<r ’ M⅛l)¼⅛-∙÷1 - j⅛i ('+÷), ‘ <₽' (,) = ⅛(1--⅛-)ψ(')1
где 
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когда ∕≥1 и потому 

ψ(t)<ψ(l) = 2(2-δ)(M-l), 
где 8-2 _Д 

Λf = (2-δ) 2 δ 2.

Обозначим 8= 1-х. Тогда 1+х 1-х
Λf=(l+x) 2 (1-х) 2 ,

оо

l∏Λf= —⅛≡-ln(l+x)—⅛li∏(1-*)= -∑(-2*^∑i------ζr)*a*<0'А=1
потому М< 1 и ψ(∕)<ψ(l)<O. Таким образом φ'(f)<O и в интервале 

1 ≤∕ ≤ ]/—I^s разность ∣∣∕1∣[^“ЦЛ||18 = ф(0 монотонно убывает. Так как 

в случае c=2^~~ (т.е. в случае z=l) ∣∣∕s∣L⅞≤ll∕ιll¾, а в случае 

c = 4 (т.е. f=]∕^±) ∣∣∕1 ||я, < ||/, ||Hs (см. [1]), то φ(l)>0, а

φ(j∕-j<0. Потому в интервале 1 ≤ г < ^I∕ функция φ(∕) имеет 

единственный нуль, т. е. в интервале 2 Į/ —— ≤ с < -у существует един

ственное значение с, для которогоил (z, a)∣ι¾=ιι∕,(z. diu.
Таким образом, получен тот же результат как и в [1].
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DĖL STRAIPSNIO „KAI KURIE INTERPOLIACIJOS UŽDAVINIAI
H8 KLASĖJE, KAI 8<1“

V. KABAILA
(Reziumė)Autoriaus ankstyvesniame straipsnyje [1], nagrinėjant interpoliacinio uždavinio pavyzdi, buvo padaryta klaida. Šiame straipsnyje parodoma, kad padarytoji klaida neturi įtakos atlikto nagrinėjimo rezultatams.
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ZUM BEITRAG „EINIGE INTERPOLATIONSAUFGABE IN DER
KLASSE Hδ, 8<1“V. KABAILA

(Zusammenfassung)Im veröffentlichten Beitrag [1] des Autors ist bei der Untersuchung eines Interpolationsbeispiels ein Rechenfehler gemacht worden. In der vorliegenden Untersuchung beweisen wir nun, dass der oben erwähnte Fehler auf die Ergebnisse des veröffentlichten Beitrags [1] keinen Einfluss ausgeübt hat.


